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1. Telaah konsep.

2

(a) Fungsi f(z) = z ?? tidak terdefinisi di

x =3, tetapi lim f(z) =__ .
T3
(b) Jika lim f(z) = L dan lim f(z) = L — 1, maka
z—ct T—c~

dapat disimpulkan bahwa lim f(z)
Tr—cC

(c) Misalkan ¢ > 0. Pertaksamaan |f(z) — L] < ¢
ekuivalen dengan < f(x) <

(d) Menurut definisi limit, arti dari lim z? = 4 adalah

xr
€ > 0, terdapat § > 0 sehingga
gakibatkan

men-

(e) Misalkan fungsi f, g, dan h memenuhi
f() < g(x) < hiz)
untuk semua = yang dekat dengan ¢, kecuali
mungkin x = c. Jika liLn flz) = lil)n h(z) = L,

maka lim g(x) =— .

Tr—cC
(f) Garis z = —1 adalah asimtot tegak dari fungsi
f(z) = x2— 0 karena dan garis z = 1 bukan
x p—

asimtot tegak dari fungsi tersebut karena

(g) Jika li_>m f(z) = 2, maka salah satu asimtot datar
T—00
dari kurva y = f(z) adalah garis

(h) Jika f(c) =1 dan %gn f(t) =1, maka f

die.

(i) Diketahui f kontinu pada [a,b]. Jika f(a) < 1 dan
f(b) > 1, maka berdasarkan Teorema Nilai An-
tara, terdapat c € sehingga

2. Tentukan nilai limit-limit berikut (jika ada) den-

gan grafik fungsi f diberikan di bawah ini.

(a) lim f(z) (¢) lim f(z)  (e) lim f(x)

z—0 r—2+ r—2
(b) lim f(z) (@) lim f(@)

3. Tentukan nilai dari lin%) f(x) (jika ada) untuk fungsi f
T—
yang grafiknya diberikan pada gambar berikut.

Al

4. Gunakan grafik fungsi f berikut untuk menentukan su-

atu & > 0 sehingga kondisi 0 <

1
— <o
. 2‘

menjamin |f(z) — 1| < £

Nl |- === = =——1-

5. Tunjukkan bahwa pernyataan berikut benar.

(a) 0<|z—4] <

= |3z —12| <

300 100
1 1
b — 95 < — 5l <
(b) 0 < |z 5]<20:>|f 5|<100
1

—_— 2_
(c) 0< |z 3|<700:>|1‘ 9|<100.

6. Misalkan f(0) = 7, ¢g(0) = 3, lin%)f(ac) = 1 dan
z—
lin%) g(x) = —1. Hitung limit-limit berikut.
z—

(a) lim (2f(2) +9(2)  (¢) Jim —I)

T g

(b) lim f(z)-(g(z) +1)  (d) lim /f(2)? = 3g(x).

x—0

7. Hitung limit-limit berikut.

(a) lim (72 +5) () lim (2+h)* -8
x_ﬁ3 3 B h—0 h
(b) thml(t +3t—2)
%_
x— 2z
2 £) lim L2V
(c) lim /2 +4 (0 lim 5o
u—2 u -+ 2
. 229 _ 2t 1
(d) i%x3—5x2+6x () %E}} t2—-1 t—-1)°

8. Hitung limit-limit berikut atau jelaskan mengapa limit

tersebut tidak ada.

.22 — 4]

z—2— T — 2 r

—9 2_ 4 . 2¢ +1
(b) lim =2+ (d) hm[[ 3 ﬂ

2 T —2 ) z—1

9. Hitung limit-limit berikut atau jelaskan mengapa limit

tersebut tidak ada

2
lim 22 = lim ——- si
(a) Il_I}l’%).%’ cos X (C) zliz(l) 1010 St [133
(b) lim zsin (- (d) Tim t !
m xrsin | —& 1m tanx-cos|{ —5 |.
z—0— 2 z—0+ z2
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10. Hitung
sin4x sec2z — 1
1 .
(a) Jim =7 (d) lim —773
tan® x sin? z
b) 1 iy
(b) ocl—rf%) 312 (e) ;I—I}}r 1+ cosx

a4t —

t—m/4 81Nt — cost

(c¢) lim (f)

=0 xsin(2z)

11. Hitung limit berikut atau jelaskan mengapa limit terse-
but tidak ada.

.2z —1 10100 42
(a) lim (d) lim 1077 +2vz
z—00 3 — 5 T300 /1 + 4z
2 + 5t , 22 +1
h 1 vy T2
(b) t_}r_noo 37 (e) ;v—yzloo 2r+1
. cost + 100
(c) Jim 2cos 3¢ () fim =2

12. Tentukan apakah limit berikut bernilai +oco atau —oo.

(a) lim v (¢) lim _ b
=2+ T — 2 6—r+ 1+ cosf

+2 . 14 cos(0)

~ d N
(b) Jim 55 (@ im0

13. Tentukan asimtot datar dan asimtot tegak (jika ada)
dari grafik fungsi berikut.

@ ho) = 2y (©) pla) = L
T — 4x
) ke = g @@= ey

14. Tentukan di titik-titik mana saja fungsi berikut tidak
kontinu. Tentukan juga apakah ketidakkontinuan fungsi
di titik-titik tersebut terhapuskan atau tidak.

% — 2z

(a) fa)={ 22— T72danas =2
5, T =2ataux = —2
.T—|—1, r <1

b) g(x) =

o {5527 z>1

15. Diberikan fungsi g dengan grafik sebagai berikut:

Vi

Tentukan semua interval di mana fungsi ¢ kontinu.

16. Tentukan semua konstanta a sehingga fungsi-fungsi
berikut kontinu di setiap bilangan real.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

22 —Tx+6
_ 6
(@) f@)={ z-6 * "7
a, r=206
a’r+10, =<3
b) f(x) = ’
(b) f(=) {4m—|—5a, >3
222 + a, <l
(c) f(z)= sm(;wc—a)7 r>1
x4 —1

Tentukan konstanta a,b dan c¢ sehingga fungsi

— cost
i tcos, t<0

gt) =S a2 —t+2p, 0<t<?2
t+a+b+c, t>2

kontinu di setiap bilangan real.

Gunakan Teorema Nilai Antara untuk menunjukkan
bahwa persamaan z° — 822 + 2 = 0 mempunyai seti-
daknya satu akar pada interval [0, 1]

Buktikan bahwa terdapat ¢ € [0, 7/2] yang memenuhi
cos(c) =5c—1

Hitung limit-limit berikut ini

@ e 2]

Petunjuk: Gunakan ketaksamaan x — 1 < [[z]] <z

. [z] +sinx
(b) fim =1

Tentukan nilai ¢ dan b yang memenuhi masing-masing
kesamaan berikut ini.

24 ar+b . AJr+a-—b»b 1
(&) i ——=—=7 () I} —HF——=3

Tentukan suatu interval dengan panjang 1/4 yang
memuat akar dari persamaan z3 + 2z + 1 = 0.
Berdasarkan hasil tersebut, berikan suatu taksiran un-
tuk salah satu akar dari 23 + 22 + 1 = 0 dengan galat
mutlak kurang dari 1/8.

Tunjukkan bahwa pernyataan berikut benar.

(a) 0<|z—9] <3 = |Vo—3|<e¢

€ 1 1
- i 17} S <.
(b) 0< |z 3]<m1n{,6 = | 3‘<£

Misalkan untuk setiap € > 0 berlaku pernyataan
berikut: 0 < [z — 1| <3¢ = |f(z) +2| <e.

(a) Limit fungsi apakah yang dideskripsikan oleh
pernyataan di atas?

(b) Tentukan suatu 6 > 0 yang memenuhi:

1
jika 0 < |z — 1| < § maka |2f(x) +4| < 100"
(c¢) Tentukan suatu § > 0 yang memenuhi:

1
jika 0 < |z — 1| < 0 maka \f(x)+x+1\<m.

Petunjuk: Gunakan ketaksamaan segitiga:
[f(x) + 2+ 1] <[f(2) +2|+ [z — 1.





